COMPRNDIO DB MATEMATICA

Neste caso, 6 facil observar que o problema tem 9 solugfes,
entre as quais:

1 2 3 4 5 6 1 2 3 4 5 6
x‘l = i )(2 = a, )(3 —
2 3 45 6 1 6 1 2 3 45
DEFINICAO. Qualquer solugédo x da equagio x" = a (se existe

pelo menos uma em A) é chamada raiz de Indice n de a. Se existe
uma Unica solucdo dessa equacdo em A, represents-la-emos por

P i B y :
V' a. Neste caso a expressdo a chama-se radical (a, o radicando;

n o /ndice da raiz) e a operacdo (n, a)unV ‘a é chamada radiciagéo.

Ter-se-4 pois, por definigdo, neste Gltimo caso:
n,— n, — :
Va=1.(x"=a) e portanto (Va)n=a

Verifica-se este caso se A =I|R¥, quaisquer que sejam acA
e neiN (ver Compéndio de Algebra, 6.2 ano, Cap. I, n° 25;
para a hipétese A = IR, ver Cap. lll, n.° 1) (7).

18. Poténcias de expoente fracciondrio. Seja ainda A um
semigrupo multiplicativo com elemento neutro, 1. Da propriedade
relativa ao produto de poténcias da mesma base reduz-se o seguinte

COROLARIO: (amnt=aM VY acA; m, nelN.
Demonstracéo:

Tem-se:
(n vgzes) {n szes)

(@mn" = aM. .. -aM=gMts..o+m = gmn

Esta propriedade generaliza-se facilmente ao caso em que m,n
séo elementos quaisquer de Z.
Suponhamos agora verificada a seguinte

HIPOTESE: Quaisquer que sejam acA e nelN, a equacéo
XN = a tem uma solugéo unica em A.

(') Ver nota da pédg. 48.
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J. SEBASTIAO B BILVA

Segundo a definicBo anterior essa solugdo é representada por

n$/ a. A hipdtese verifica-se, por exemplo, quando A = IR*,

Posto isto, sejam m,n dois niimeros naturais quaisquer e designe-
mos por r o nimero racional m/n. Se m ndo é miiltiplo de n, r é
um nuimero fraccionério. Que significado atribuir entdo ao simbolo a'?
O significado deve ser tal que se mantenham as anteriores proprie-
dades das poténcias. Assim, em particular, deverd ser (a")" =a™ e,
como r = m/n, vird sucessivamente rn = m,

n —
(a")"=aM e portanto a" = yam (Porqué?)

Deveremos, pois, adoptar a seguinte

DEFINlCAO:
ah=yam, YacA ; mnelN

E facil ver, como se fez no 4.° ano (1), que o valor da poténcia
de expoente m/n de a dado por esta definigdo & Unico, isto &, que:

, mow
LA -nl, = an =an’
n n
Em particular, se m/n é inteiro, o valor obtido é a poténcia usual.
Mais ainda, pode verificar-se que todas as anteriores propriedades
das poténcias se mantém, com a referida definigéo.
Finalmente, se a é regular em A, define-se poténcia de expoente

fracciondrio negativo, como se fez para o expoente inteiro negativo:

m
-—6'_1__1

—am/""“‘/a_m , YVaeA ; mnelN

a

E mais uma vez se verifica que as propriedades das poténcias se
mantém com a nova definigao.

(Y Corresponde ao actual 2.° ano do ensino secundério (N. do E.).
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